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Proposizione 6.4

Vy € L esistono unici ay € A (VA € A) quasi tutti O tali che
Y = D xen Y. Dunque se esiste f come richiesto deve essere

fly) = f(/é;\ 3>\}/)\) = AZg:\ax\f(y,\) = AZE/:\QAX,\-

Viceversa, definendo f(y) := > cpaxxy Vy € L come sopra,
f risulta A-lineare (esercizio).
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Proposizione 6.4

Vy € L esistono unici ay € A (VA € A) quasi tutti O tali che
Y = D xen Y. Dunque se esiste f come richiesto deve essere

fly) = f(/é;\ 3>\}/)\) = AZg:\ax\f(y,\) = AZE/:\QAX,\-

Viceversa, definendo f(y) := > cpaxxy Vy € L come sopra,
f risulta A-lineare (esercizio).

f & suriettiva se e solo se (x) : A € A)4 = M perché

im(f) =f((yx : AN ) =(f(n) : AENA=(xn 1 AEN)A.
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Proposizione 6.4

Vy € L esistono unici ay € A (VA € A) quasi tutti O tali che
Y = D xen Y. Dunque se esiste f come richiesto deve essere

fly) = f(Z 3)\}/)\) =Y af(n) =Y ax

AEN AEN AEN

Viceversa, definendo f(y) := > cpaxxy Vy € L come sopra,
f risulta A-lineare (esercizio).

f & suriettiva se e solo se (x) : A € A)4 = M perché
im(f) = f((ya : A€NA) =(F(n) : AENA=(xx : AEN)a.

f & iniettiva se e solo se {x) : A € A} & linearmente indipendente e
X\ # X, se A # [ perché

ker(f)={yeL: f(y):O}:{y:Za,\y)\e L: Zamzo}.

AEN AEN
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Proposizione 6.8

U = Uyep Ux & linearmente indipendente perché,

dati x1,...,x, € U distinti e a1,...,a, € Ataliche Y/ ; aix; =0,
Vi=1,...,nesiste \; € A tale che x; € U,,.

Poiché {Uy : A € A} & una catena, esiste j € {1,...,n} tale che

Usy,-- -, Uy, C Uy,

Dunque xi,...,xn € Uy, e pertanto a; = -+ = a, = 0 per
I'indipendenza lineare di U,,.
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Osservazione 7.3

Per il teorema di omomorfismo per moduli esiste unico g tale che

M £ N
M/IM - - - — - = N/IN

commuta (ciog po g = g o q) perché IM C ker(po g) = g~ L(IN).
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Per il teorema di omomorfismo per moduli esiste unico g tale che

M £ N
M/IM - - - — - = N/IN

commuta (ciog po g = g o q) perché IM C ker(po g) = g~ L(IN).
g suriettivo = p o g suriettivo = g suriettivo.
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Osservazione 7.3

Per il teorema di omomorfismo per moduli esiste unico g tale che

M £ N
M/IM - - - — - = N/IN

commuta (ciog po g = g o q) perché IM C ker(po g) = g~ L(IN).
g suriettivo = p o g suriettivo = g suriettivo.
g isomorfismo = g iniettivo (quindi isomorfismo):
g iniettivo <= IM = ker(pog) = g }(IN) < g }(IN) C IM;

x € g Y(IN) (ciot g(x) € IN) = esistono ay,...,a, €/ e
Y1, ¥n € N tali che g(x) = 371 ajyi;
g suriettivo = esiste x; € M tale che y; = g(x;)) Vi=1,...,m;

dunque g(x) =>"7 4 ajyi = > ; aig(xi) = g(>_7_1 aixi);
g iniettivo = x =" a;x; € IM.
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