
NUMERI COMPLESSI

1. Introduzione. Un numero complesso z puó essere scritto in tre forme.

(a) Forma algebrica: z = a+ ib, con a, b ∈ R.

• a é detta parte reale di z e si indica con Re(z),

• b é detta parte immaginaria di z e si indica con Im(z).

(b) Forma esponenziale: z = ρeiϑ, con ρ ≥ 0 e ϑ ∈ R.

(c) Forma goniometrica: z = ρ(cosϑ+ i sinϑ), con ρ ≥ 0 e ϑ ∈ R.

Ricordiamo inoltre che ρ = |z| =
√
a2 + b2 rappresenta il modulo di z, cioé la

lunghezza del segmento avente per estremi l’origine degli assi (0, 0) e il punto del
piano di Gauss di coordinate (a, b). Indichiamo con ϑ l’angolo che il suddetto seg-
mento forma con il semiasse reale positivo. Da queste osservazioni geometriche si
deduce che a = ρ cosϑ e b = ρ sinϑ.

2. Tecniche di calcolo. Assegnati i numeri complessi z e w, si dimostra che

• z + w = z + w,

• z · w = z · w,

• z + z = 2Re(z),

• z − z = i2Im(z),

• z · z = |z|2,
• |z| = |z|,
• z−1 = z/|z|2,
• |z2| = |z|2,
• Se z ∈ R, allora z = z

• zn = ρneinϑ = ρn[cos(nϑ) + i sin (nϑ)], n ∈ N.


