Criterio di Invertibilita

LLe funzioni strettamente monotone sono iniettive.

Criterio di Invertibilita:

se f e strettamente monotona e surgettiva, allora f € invertibile.

Se f . D — C e invertibile, allora
f crescente <« f~1 crescente

f decrescente <« f_l decrescente
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Esercizi sulle Funzioni Inverse

Esercizio 1. Data la funzione f : R — R cosi definita: f(z) = —x+ 3,
dire se e invertibile e trovare la formula dell’'inversa.

Soluzione: la funzione & biunivoca e I'inversa & f~1(y) = —y 4+ 3.

Esercizio 2. Data la funzione f : R — R cosi definita: f(x) =
2 + 22 + 1, dire se é invertibile e trovare la formula dell'inversa.

Soluzione: la funzione non é invertibile in quanto non & né iniettiva,
né surgettiva. Per renderla surgettiva basta pensarla a valori in R
e per renderla iniettiva basta, per esempio, restringerla a [—1,+4c0).
Dunque, la funzione f : [-1,400) — Ry definita da f(z) = z2+2z+1
e invertibile e la sua inversa e

FLiRy = [-1,400), i) =yvy-1.
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Funzione Valore Assoluto

PROPRIETA:
e x| >0 VzreR

e x| =0 seesolose z=0
o [x1-xo| = |z1]-|w2| Vzi,z2€R

r1| _ |z

xo| |zl

o V<= |z|] VreR

Vri1,20 € R con o =0

e disuguaglianza triangolare:
21 + z2| < |z1| 4+ |22| V20 €ER

esed >0, |z|<d & —-6<x<9
lx—x0| <6 & xpg—0<zx<z0+9
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Esercizi

1. Risolvere le seguenti disequazioni:
o 2x4+3| <1
o 2z 43| < -2

o [4x+ 1| > 2
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Esercizi

2. Disegnare il grafico qualitativo della seguente funzione:
—z2 — 2gp per x < —1
|| per z > —1

e determinarne gli eventuali punti di massimo € minimo assoluti
e relativi nell'intervallo (—oo, 3].
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Esercizi

3. (compito d'esame del 26/09/2013)
Disegnare il grafico qualitativo della seguente funzione:

/

2 per —2 <z < -1,
f(z) =< 2|z per —1<z< 2,
\43:—:1@2 per 2 <z < 4.

e determinarne gli eventuali punti di massimo e minimo assoluti
e relativi nell'intervallo [—2, 4].
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Funzioni Pari e Dispari

Una funzione f : R — R si dice

e PARI: se f(—x) = f(x) VxR
In questo caso il grafico della funzione e simmetrico rispetto all’asse y

e DISPARI: se f(—z)=—f(z) VzeR
In questo caso il grafico della funzione & simmetrico rispetto all'origine O

e ESEMPIL:  f(z) =22, f(z) =z?", f(z) = |z| funzioni pari

f(z) =z, f(x) =221, f(z) = i funzioni dispari

Ay “y
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