cognome e nome firma

ANALISI UNO

appello del 25 ottobre 1999

Una e una sola ¢ la risposta esatta. Annerire la casella prescelta cosi: B

1. Sia T' il grafico della funzione

x»—>4x_1/2, x>0

e sia P il punto che fra quelli di ' & piu vicino all’origine. Allora ’ascissa di P vale:

Cdo [ 2 s[4 s e [ 17 [ s [1o. [ ]10.

ESATTA: punti 4 | BIANCA: punti 0 || ERRATA: punti —1

2. Sia A Tinsieme delle coppie (a,3) € R? tali che 'integrale

g;ﬁ xa‘f‘ﬁ

oo —Bx o 4
/ {e (arctan x) N (arctan /) }dw
0

converga. Allora 'area di A vale:

Cdo [ [z [s [a [s. e [ 17 [ s [ 1o. [ ]10.

ESATTA: punti 4 | BIANCA: punti 0 || ERRATA: punti —1

3. Sia k €N tale che la funzione f:R — R definita dalle formule
f@)=a*+2°% se <0 e f(z) =sinz? —sin®z se x>0

appartenga a C*(R) ma non a C*T}(R). Allora k vale:

Coo [ [z s[4 s e [ 7. [ ]s [ 9. [ ]10.

ESATTA: punti 4 | BIANCA: punti 0 || ERRATA: punti —1

tempo a disposizione spazio riservato

2 ore complessive alla commissione 1. 2. 3. totale




cognome e nome firma

ANALISI UNO

appello del 25 ottobre 1999

Una e una sola ¢ la risposta esatta. Annerire la casella prescelta cosi: B

. Sia {a,} una successione reale con a, # 0 Vn tale che la serie > a, converga. Allora:

Iz' la successione {|a,|} € non crescente; @ limsup(an41/a,) < 1; an, = o(1/n) per
n— oo ; la successione {(—1)"a,} & limitata.

. Sia f:R — R derivabile in R\ {0} tale che f/(z) =0 Vaz #0. Allora:  [a] £(0)=0;
El f e integrabile in [0,1] ; f € continuain R ; f & costante.

. Sia f € CY(R) tale che lim, .., f(x) =0 . Allora: lzl se f é&pari, allora z =0 & un punto
di estremo relativo per f ; Izl lim, o f'(z) =0 f ha almeno un punto di massimo
assoluto o almeno un punto di minimo assoluto; f(x) =o0(1/x) per v — 0.

. Sia g: R — R tale che lim, 1 g(x) =0 esia f: R — R definita dalle formule f(0) =0
e f(z) = glexp(l/x)) se =z # 0. Allora f é&: @ dispari; @ limitata in un intorno
dell’origine; continua a destra in O ; continua a sinistra in 0 .

. Sia u € CYR) verificante, per ogni = € R, la disuguaglianza |u(z)] < 7/2 e 'uguaglianza

v (r) = zcos?u(x). Allora: @ lequazione wu(x) = —n/4 ha almeno una soluzione;

@ u ha uno e un solo punto di minimo; il limite lim,_, 4. ¢/(x) non esiste; u e
integrabile su [0, 400) .

. Da lim, o+ f(x) = 0 si puo dedurre che: @ esiste un intorno di 0 in cui f e limitata
superiormente; @ 30 >0: Vz e [0,6] |f(z) < 1; Ve e 10,10 f(z) < 1;
de>0: Vze [g2] f(x)>-1.

. Sia f integrabile secondo Riemann in [0,1] tale che fol f =0. Allora: @ esiste una
successione {h,} di funzioni a scala in [0,1] tale che per ogni n valgano le disuguaglianze

hn,>f e fol hn <1/n; @ flx)=0 Vze [0,1] ; linsieme dei punti z € [0,1] tali
che f(x)+# 0 e finito; esiste una funzione a scala h > f in [0,1] tale che fol h<0.

. Sia f:R — R derivabile in 0. Allora: Izl x = 0 € un punto di estremo relativo per f;
El f € continua in un intorno di 0 ; f ¢ limitata superiormente in un intorno di 0 ;

f(z) =o(z) per x — 0.

. Sia A C R un insieme infinito tale che sup A = 0. Allora: @ Vae]0,m/2[ dJze€ A:
r+sina > 0; @ 0 A; A & limitato; VeeA x<0.

tempo a disposizione Per ogni risposta:
2 ore complessive ESATTA=punti 2, BIANCA=punti 0, ERRATA=punti —1.




