10.

Analisi Matematica 1

Prova Cognome e nome (stampatello chiaro) C.L. (Mat/Fis)
scritta

13/09/11

Una e una sola ¢ la risposta esatta. Annerire la casella scelta cosi: m
Punti per ogni risposta: Esatta = 3, Bianca = 0, Errata= —1.
Tempo a disposizione: 1 ora e 45 minuti.

. Si ponga a, = e~/m* 1 , by =sinl/n e ¢, = tanhn® per n > 0. Allora la successione

{|an\/(b%cn)} [a] diverge; |£| converge a T ; ¢ infinitesima; @ converge a 2.

. Sia g : R® — R3 tale che lim,_,(0,0,0)9(z) = (7,4,5). Allora esiste § > 0 tale che

[a] g3(z) > 2 se 1< |2/ <T; |£| g3(xz) <6 se 0 < |z3| < d; gs3(xz) < 6 se
|z| <0 @ g3(z) <5 se 0<|z| <.

. Siano (A,&,m) uno spazio elementare di misura e f : A — R integrabile tale che

fA f2dm = 1. Allora esiste s : A — [0, +00) a scala tale che
[a] 82|f|efAs2dm§1; sg—fefAszdmgl; 32|f|efA32dm§2;
@ s| <|f] e [,s*dm >2.

. Sia h: R — R data da h(z) =3z +2® esia g=h"'. Allora ¢'(4) vale [a] 1/7;

] 1/8; [e] 1/6; [d] 1/5.

. Sia a € R. Allora la serie > oo n~%/2479" [a] converge se e solo se a > 0;

|£| converge se e solo se a > 0; diverge se a € (0,1); @ oscilla se a < 0.

. Per 0 €R sia f, : R —» R data da f(z) = 27 ?sin(z) se © >0 e f(z) =z se

x < 0. Allora nell’origine f, e |E| continua per uno e un solo o ; |£| continua per
ogni 0 > 0; differenziabile per ogni o > 1; @ differenziabile per uno e un solo o .
Sia f:R — R datada f(x) =cosz? se z>0¢e f(x)=0se <0 esia F:R—R
data da F(z) = f;;jll f(y)dy. Allora F & [a] differenziabile ovunque;

|£| discontinua in almeno un punto; non differenziabile esattamente in due punti;

@ non differenziabile esattamente in un punto.

. Per ogni rettangolo £ = E' x E” C R? si ponga m(E) = [, (ze*)"dx se E" 50 e
m(E) =0 se B 0 esia f:R? - R datada f(z) =3 se x € (=3,3) x (—2,2),
f(x) =5 se x € [-4,-3] x(-2,2), f(x) =6 se z € (=3,3) x [2,7) e f(z) =0

altrimenti. Allora la differenza [, fdm — 3 vale [a] 2¢?; |£| 2e3 ; 6e3 ;

@ 6e? .

. Siano Z = (1,2,0) e g : R® — (0,+0c0) differenziabile tale che Vg(z) = (0,6,2) e

g(z) =3. Allora D3(Ing)(z) vale [a] 2; 3; 2/3; 3/2.

Sia ¢ : C — C data da ¢(z) = ze* esiano = Rep(l+in) e a=Imp(l+ir). Allora

@ 6> a; |£| 0=a«a; 0 < a; @ Ba < 0.
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