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A1. Si consideri la serie
∞∑
n=1

[
sin((2n+ 1)

π
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)
]
n sin
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)[
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)
− 1

]
. Per quali α > 0 la

serie converge assolutamente?

A2. Determinare il polinomio di Taylor di ordine 2 e centrato in x0 = 2 di f(x) = arctan(e(x−2)):

A3. Calcolare il seguente limite: lim
x→2

sin(2− x) + sinh(x− 2) + 2 arctan3(x− 2)

ln(x− 1)− (x− 2) + 1
2

arctan2(x− 2)
=

A4. Risolvere il problema di Cauchy

y′′(x) + y′(x)− 2y(x) = 0,

y(ln 2) = π/2, y′(ln 2) = −π.

A5. Si consideri la funzione f :

[
0,

2π

2

]
→ R definita da f(x) = 2 ln(3 + sin(2x)); determinare

il massimo e il minimo assoluti e i punti di massimo e di

minimo assoluto .

A6. Risolvere in C, scrivendo le soluzioni in forma esponenziale, l’equazione : z12 z6 = −6i|z|9

A7.? Sia F (x) =

∫ x

0

(
sen(αt)

2t
− 4

)
dx per x 6= 0. Dire per quali valori di α ∈ R si ha lim

x→0
F ′(x) ≥

−3.

A8.? Con la sostituzione 52−x2 = t2 risolvere I = 6

∫ 5

5/2

√
52 − x2
x2

x dx. I =



B1. Sia (an) una successione di numeri reali tale che lim
n→+∞

(−1)nan = +∞. Allora: A ∀M >

0 ∃n ∈ N : ∀n ≥ n vale an ≥ M2. B ∀M > 0 ∃n ∈ N : ∀n ≥ n vale (−1)nan ≥ 2M .

C ∀M > 0 ∃n ∈ N : ∀n ≤ n vale (−1)nan ≥ 2M . D ∀M > 0 ∃n ∈ N : ∀n ≤ n vale an ≥M2.

B2. ? Sia g(x) = pm(x) + o(xm) per x → 0 e sia f(x) = g(α(x − β)) con α, β ∈ R. Allora per

x → β si ha A f(x) = pm(α(x − β)) + o((x − β)m). B f(x) = α pm(x − β) + o((x − β)m).

C f(x) = pm(x− β) + o(xm). D f(x) = α pm(x) + o(xm).

B3. Sia f : (a, b)→ R e sia x0 ∈ (a, b). La funzione f è continua in x0 se e solo se A lim
x→x+0

f(x) =

lim
x→x−0

f(x). B lim
x→x+0

f(x) e lim
x→x−0

f(x) esistono finiti. C esiste lim
x→x0

f(x). D lim
x→x0

f(x) = f(x0).

B4. Sia f : R→ R tale che f(t) = o
(
t2
)

per t→ 0 e g(t) = 1− cos[f(t)]. Allora A lim
t→0

g(t) =

f(1). B g(t) ∼ t2 per t→ 0. C g(t) ∼ t4 per t→ 0. D g(t) = o(t4) per t→ 0.

B5. Siano f : R→ R continua, monotona strettamente decrescente e g : R→ (0,+∞) definita da

g(x) = ef(x). Allora A g ha massimo e minimo. B g è monotona strettamente decrescente.

C ∃ c ∈ R tale che g(c) = 0. D g è limitata.

B6. Sia f : [a, b] → R una funzione integrabile tale che f(x) ≥ x per ogni x ∈ [a, b]. Allora∫ b

a

f(x) dx A ≤ 1
2
(b− a)2. B ≥ 1

2
(b+ a)2. C ≥ 1

2
(b+ a)(b− a). D ≤ 1

2
(b+ a)(b− a).

B7. Siano (an) e (bn) due successioni reali strettamente positive, tali che
+∞∑
n=1

an < +∞ e
+∞∑
n=1

bn =

+∞. Allora:

A
+∞∑
n=1

bn
an

converge. B
+∞∑
n=1

bn
an

diverge. C
+∞∑
n=1

an
bn

converge. D
+∞∑
n=1

an
bn

diverge.

B8.? Siano f, g : [a, b] → R, continue in [a, b], derivabili in (a, b) e tali che g′(x) = f ′(x) per ogni

x ∈ (a, b). Allora A Necessariamente g(x) = f(x) per ogni x ∈ [a, b]. B ∃ c ∈ R tale che

g(x)+f(x) = c per ogni x ∈ [a, b]. C ∃ c ∈ R tale che g(x) = f(x)+c per ogni x ∈ [a, b]. D g

è dispari.


