Retta Tangente

Y by retta tangente
retta secante

f(xy) y=1(x)

f(Xo)

\/

quando P, tende a P,

Consideriamo una funzione continua f. Siano Py = (zq, f(xg)) €
P; = (x1, f(x1)) due punti appartenenti al grafico della funzione.

Al tendere di =1 a xq, il punto P; si avvicina al punto Fp e la retta
secante tende ad assumere una posizione limite, che prende il nome
di retta tangente al grafico nel punto Fp.
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Retta Tangente

L’equazione della retta secante per i due punti Py, P; € data da
, = 1@ = o)
r1 — TQ
L'espressione del coefficiente angolare
f(x1) — f(zo) _ Ay
T1 — T0 Az
si chiama rapporto incrementale della funzione f nel punto xo.

(z — zo0) + f(xo0).

Se esiste finito, il limite del rapporto incrementale:
T1—To 1 — X0

rappresenta il coefficiente angolare della retta tangente di equazione:

y = f'(x0) (x — z0) + f(=0).

Il valore f'(xo) & per definizione la derivata prima di f in xo.
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Derivate — Definizione

Se esiste finito il limite del rapporto incrementale:

o f@o + ) = f(wo)
h—0 h ’
la funzione f si dice derivabile in xq.

Il valore del limite & per definizione la derivata di f nel punto x.

La derivata si indica con le seguenti notazioni:

fwo) T@o) Dfwo) (w0

Nel lucido precedente h=x1 —xg € x1 =x9 + h.
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Derivate — Esempi

Esempio 1: f(x) = ¢ funzione costante

h—0 h h—0
Esempio 2: f(x) = mx+gq
F(z) = lim f(x+h) — f(z) — lim m(x +h) +q—mz —q — im mh _ -
h—0 h h—0 h h—0 h
Esempio 3: f(x) = 2?
_ 2 .2 2
Py = jim TEER @) @ n2 e k2 2eh
h—0 h h—0 h h—0 h
Esempio 4: f(x) = €7
_ z+h _ _x h
f'(z) = lim fle+h) = f(z) = |lim c I lim exe 1 = ¥
h—0 h h—0 h h—0 h
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Derivate — Operazioni

Siano f, g due funzioni derivabili e a € R.

e Prodotto per una costante: (af)(x) = af'(x)
e Somma: (f+g)(z)=f'(z)+4'(x)

e Prodotto: (f-g)'(z) = f'(=)-g(x) + f(z) - ¢'(x)

. AY f'(x) - g(z) — f(z) - g’ ()
e Quoziente: (;)(w)z g(g(a;))Q J
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Calcolo di Alcune Derivate

f(x)=23=z-2°, fl(z)=1 224z 2z = 322

Iterando il procedimento: f(z) =z" con ne N, f(z) =nz" 1!

f(x) =523 —-322+ 102 -7, f'(x) =1522—6z2+ 10

f@)y=a"+¢", [fl(z)=2x+¢

1 O-xz—1 1
fl@y==, fl(z)= >~ T 2

X X X

. . 1 n
Iterando il procedimento: f(z) = o fl(z) = ot

5r%e® — (z° 4 2)e”
2%

$5
@) ="T2 fa) =

eZC
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